
 
 
 
 
 

 

青少年數學國際城市邀請賽 

個人賽試題 
答題時間：120 分鐘 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

Traditional Chinese Version 
 

正體中文版 

隊名:  姓名:  編號:  得分:  

以下欄位由評審填寫以下欄位由評審填寫以下欄位由評審填寫以下欄位由評審填寫，，，，考生請勿做任何記號考生請勿做任何記號考生請勿做任何記號考生請勿做任何記號 
第一部份 第二部份 

題號 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 1 2 3 

總分 
評審 
簽名 

分數                  

分數                  

 

答題指引: 
� 請勿翻開此頁，直到聽到答題指令為止。 
� 請在下面的對應位置填寫隊名、您的姓名及編號。   
� 個人賽試題包括兩個部份，總分 120分。 
� 第一部份包括填空題 12題，只須在空格內填寫阿拉伯數值阿拉伯數值阿拉伯數值阿拉伯數值答案，

以其他文字書寫一律不計分，不須計算過程，若題目有不只一個

答案，則全部全部全部全部答對才給分。每題 5分，答錯不倒扣。 
� 第二部分包括計算證明題 3題，必須填寫詳細計算過程或證明，
每題 20分，根據答題情況給予部份分數。   

� 本卷答題時間：120分鐘。   
� 不得使用任何電子計算器具。   
� 可使用鉛筆、藍色或黑色圓珠筆作答。   
� 答題結束後，監試人員會將所有紙張收回。 
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第一部份第一部份第一部份第一部份：：：：  
填充題填充題填充題填充題，，，，請將答案填寫在題末所附的空格內請將答案填寫在題末所附的空格內請將答案填寫在題末所附的空格內請將答案填寫在題末所附的空格內，，，，共十二題共十二題共十二題共十二題，，，，每題每題每題每題 5分分分分。。。。 

1. 若相同的字母代表相同的數碼，不同的字母代表不同的數碼，已知三位數

ABB比CDC少 25，且六位數 ABBCDC是一個完全平方數。請問 ABBCDC
是哪一個正整數的平方？  

答答答答：          

2. 一間 30 m × 30 m的房屋位於 120 m × 120 m庭園的東北角。庭園的主人想
用兩道 V型的籬笆把庭園其它的部分分割成三塊面積相等的 V型區域，如
下圖所示。每一段籬笆都垂直於庭園的一邊，且同一道籬笆的兩段長度相

等。請問較短的那道籬笆的長度共為多少 m？ 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

答答答答：         m 

3. 將單詞MOUSEY中的六個字母任意排成一列。請問共有多少個不同的排列
使得其中不含有單詞 YOU或ME？例如，單詞MOUSEY自身就是其中一
個符合條件的排列。 

答答答答：          

4. 請問共有多少對正整數(a, b)使得 a ≤ b且 15 152
a b

 
 
 

+ 為整數？ 

答答答答：          

5. 邊長為 80 cm的正方形內有兩個相切於正方形的中心的半圓，另有一個小
圓同時與正方形和兩個半圓都相切，如圖所示。請問這個小圓的半徑為多

少 cm？ 
 
 
 

 
 
 
 

 
答答答答：        cm 

 



6. 有一串連續的正整數，其中每個數都可以表示為兩個正整數的平方和，請
問這一串數最多能有多少個數？ 

答答答答：          

7. 等腰直角三角形 APQ內接於長方形 ABCD，且直角頂點 P在線段 BC上、
點 Q在線段 CD上。已知 BP = 1 cm且∠APB = 60°，請問三角形 ADQ的面
積為多少 cm2？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
答答答答：       cm2 

8. 李夫人有一枚鑽戒、一枚金戒和一枚象牙戒。她把它們全部戴在右手上，
每枚戒指都可以戴在五根手指的任何一根上。如果某一根手指上有兩枚或

三枚戒指，則戴的順序不同也當作是不同的戴法。請問李夫人共有多少種

不同的方式佩戴這三枚戒指？ 

答答答答：          

9. 設 a、b、c為正整數，已知 b + c、c + a和 a + b的最大公因數是 a、b和 c
的最大公因數的 k倍。請問 k的最大值是什麼？ 

答答答答：          

10. 在三角形 ABC中，BC = 4 cm，CA = 5 cm且 AB = 3 cm。圓心分別為點 A、
B、C的三個圓兩兩互相外切，現有第四個圓將這三個圓包含在內部且與這
三個圓都相切，如圖所示。請問第四個圓的半徑是多少 cm？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
答答答答：        cm 

Q 

B C 

D 

P 

A 

60° 

A 

C B 



11. 已知 a、b為正整數且 a < b，若
2

a b+
和 ab是兩個二位數的正整數且它們

的數碼相同但順序相反，請問 a的最小值是多少？ 
答答答答：          

12. 某工廠生產兩種形狀的金屬板，第一種形狀是 2 × 2的正方形；第二種形狀
是從 2 × 2正方形移除其中一個小方格，如下圖所示。現欲將一片 7×7的大
金屬板沿格線切割為這兩種形狀的金屬板，這 49個小方格都不得浪費。請
問我們最少能得到第二種形狀的金屬板多少片？ 

           

           

答答答答：          
 
 
第二部份第二部份第二部份第二部份：：：： 
計算及證明題計算及證明題計算及證明題計算及證明題，，，，請在題目下面空白處寫出計算或證明過程請在題目下面空白處寫出計算或證明過程請在題目下面空白處寫出計算或證明過程請在題目下面空白處寫出計算或證明過程。。。。共三題共三題共三題共三題，，，，每題每題每題每題 20分分分分。。。。 
 

1. 在算式
2 2 2

1 1 1 1 1 1 11 1
2 2 2n n n n

     
     
     

+ + + + + + + + + + + +⋯ ⋯ ⋯ ⋯ 中，從第二個括弧

開始，每一個括弧內的和式都是由前一個括弧內的和式刪掉第一項之後而得

到的。當 n = 2013時，請問這一個算式的值是什麼？ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答答答答：               



2. 在正方形 ABCD中，已知∠PCB =∠QDC =∠RAD =∠SBA，如圖所示。已知
ABCD的面積是 PQRS的面積之兩倍，請問∠PCB為多少度？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答答答答：               

A 
S R 

Q P 

D 

C B 

° 



3. 將八枚硬幣正面朝上排成一行。每一次操作，我們可將兩枚相鄰且都是正面
朝上或都是背面朝上的硬幣同時翻轉。經過若干次操作後，請問總共可以得

到多少種正面和背面的不同排列型式？ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答答答答：               


