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青少年數學國際城市邀請賽 

隊際賽試題 
答題時間：60 分鐘 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

Traditional Chinese Version 
 

正體中文版 
 

以下欄位由評審填寫以下欄位由評審填寫以下欄位由評審填寫以下欄位由評審填寫，，，，考生請勿做任何記號考生請勿做任何記號考生請勿做任何記號考生請勿做任何記號 
題號 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 總分 評審簽名 

分數             

分數             

  
 

答題指引: 
� 請勿翻開此頁，直到聽到答題指令為止。  

� 請在每一頁的對應位置填寫隊名。 

� 本卷試題依照由易至難的順序安排，共有 10頁，每頁一題，每題 40分。

第 2、4、6、8、10題必須詳細寫出計算或證明過程，根據答題情況給分，

如果空白處不夠填寫，可將答案寫在試題紙的背面；第 1、3、5、7、9題

只需填寫答案。 

� 四名隊員先用 10分鐘討論前八題，確定每題答題的隊員，每位隊員至少要

解答一題。然後用 35分鐘，各自作答，不可再交換題目或討論。最後的 15

分鐘，四名隊員可一起討論最後兩題並合作解題。  

� 不得使用任何電子計算器具。 

� 可使用鉛筆、藍色或黑色圓珠筆作答。 

� 答題結束後，監試人員會將所有紙張收回。 
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

1. 在下圖的每一個圓內分別不重複地填入 0、1、2、3、4、5、6、7、8、9之
一個數。連續的數不可以填入有線段直接相連的兩個圓內。每個長方形的

邊上所有圓內的數之和等於該長方形內所標示的數。最底下圖形供您填寫

答案，請將數填入每個圓內。 
 

 
 
 

 
 
 
 
 

10 

14 
37 

答:   
 

10 

14 
37 
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

2. 一個直角三角形的邊長都是整數（單位為cm）且兩兩互質，已知連接它的
重心與內心的直線垂直它的某一條邊。請問這個直角三角形周長的最大值

為多少cm？ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答: cm 
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隊際賽試隊際賽試隊際賽試隊際賽試題題題題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

3. 把一顆棋子隨機地放入下圖九個圓中的一個上，然後將這顆棋子沿著線段
隨機地移到另一個圓上。經過這步移動後，請問最後棋子在標有黑點的圓

上的概率是多少？ 
 
 
 

  
  
 
 
 
 
 
 

答:   
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

4. 三角形ABC中，∠A = 40°且∠B = 60°。已知∠A 的平分線交 BC 於點D，
點F在線段 AB 上，使得∠ADF=30°，如圖所示。請問∠DFC為多少度？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

答:   
 

° 

D 

A 

C B 

F 
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

5. 一個 2013位數的正整數的首位數碼是 5，並且任何兩個相鄰的數碼所組成
的兩位數一定是 13或 27的倍數。請問這個數的個位數所有不同可能的值之
和是多少？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

答:   
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

6. 在一次單循環賽中，任兩名選手都進行一場比賽，沒有平局。比賽最終的
結果顯示對於任何兩名選手X和Y，都有另外一名選手Z同時打敗他們。 
（a）證明：這次比賽的選手總人數不可能為 6名。 
（b）請說明這次比賽的選手總人數可以是 7名。 
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

7. 在五邊形ABCDE中，已知∠ABC = 90° = ∠DEA、AB = BC、DE = EA 且BE
的長度為 100 cm，如圖所示。請問ABCDE的面積為多少cm2？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  
 

D 

A 

C 

B 
E 

答:  cm2 
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

8. 兩人對局遊戲，初始時在 100×100棋盤的每個小方格內都放有一顆棋子。
每一步，輪到的玩家必須移除一塊由小方格組成的矩形區域內所有的棋

子，並且在移除之前這塊區域不能含有空的小方格，移除最後一顆棋子的

玩家為輸家。下圖是在 4×4棋盤上的一局遊戲例子，顯示出第一位玩家輸
了此局。請問第一位還是第二位玩家有必勝的策略？ 

 
 
 
 
 
 

 

答:   
 

●    ●            

●    ●            

● ● ● ●    ●    ●    ● 

● ● ● ● 

 

   ● 

 

   ● 
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隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

9. 在一個 5 × 5的展示盒內共有 20顆寶石，其中 5顆為紅色、5顆為黃色、5
顆為藍色、5顆為綠色。展示盒內的每一行、每一列中都恰有一個空格子，
而其餘四個格子內所放置的寶石顏色都不相同。有 12 個人在觀賞這些寶
石，他們沿著某一行或某一列的方向看過去，然後各自報告第一個格子內

寶石的顏色，或當第一個格子為空格子時報告第二個格子內寶石的顏色。

他們的報告記錄在下圖中，其中R、Y、B和G分別表示紅色、黃色、藍色
和綠色。最底下圖形供您填寫答案，請在其中20個格子內分別填入R、Y、
B和G，以標記此格子內寶石的顏色。 

 R  Y  R  

R      B 

       

G      B 

R      Y 

       

 B  B  G  
 
 

 
 

答:   
 

 R  Y  R  

R      B 

       

G      B 

R      Y 

       

 B  B  G  

 



 
BBBBBBBBIIIIIIIIMMMMMMMMCCCCCCCC        22222222000000001111111133333333        

IIIIIIIInnnnnnnnvvvvvvvviiiiiiiittttttttaaaaaaaattttttttiiiiiiiioooooooonnnnnnnnaaaaaaaallllllll        WWWWWWWWoooooooorrrrrrrrlllllllldddddddd        YYYYYYYYoooooooouuuuuuuutttttttthhhhhhhh        
MMMMMMMMaaaaaaaatttttttthhhhhhhheeeeeeeemmmmmmmmaaaaaaaattttttttiiiiiiiiccccccccssssssss        IIIIIIIInnnnnnnntttttttteeeeeeeerrrrrrrrcccccccciiiiiiiittttttttyyyyyyyy        

CCCCCCCCoooooooommmmmmmmppppppppeeeeeeeettttttttiiiiiiiittttttttiiiiiiiioooooooonnnnnnnn        

 
 

 
 

隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題隊際賽試題 
2nd July 2013  Burgas, Bulgaria 

隊名：：：： 得分：：：： 
 

10. 四張不同的郵票構成一張 2×2連塊郵票。從這張連塊郵票中撕下 0至 3張郵
票（圖中陰影部分表示撕下的郵票）後，便可得到 13種不同的連塊郵票，
如下圖所示。請問從構成 2×4連塊郵票的八張不同郵票中，撕下 0至 7張郵
票後總共可以得到多少種不同的連塊郵票？ 

           

           

           

           

           

           

           

           

           

           

           
 
 
 
 

 

答:   
 


