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1999青少年數學國際城市邀請賽青少年數學國際城市邀請賽青少年數學國際城市邀請賽青少年數學國際城市邀請賽隊際隊際隊際隊際競賽試題競賽試題競賽試題競賽試題 

1. (a)  試分解 8 6 4 29 7 5 3 1+ + + + 成質因數的乘積。 
(b)   試找出 30 202 3+ 的任意兩個質因數。 

2. 請利用所附的空白名片上分別寫上整數 1、3、5、…、59，每張卡片只寫上一個數。 
(a)  試問數字名片1、3、5、7、9、11、13、15、17、19這十張卡片應作如何排列成一疊，

使得這些卡片滿足下列條件： 
如果自這一疊卡片最上面的第一張取出放在最底下後，第二張卡片的數出現是1，則1
的這張卡片取出放在旁邊；然後在剩下的卡片中自最上面取出3張依序放到最下面，
接著最上面的數字卡片是3。把3的這張卡片取出放在旁邊；依此方式重複前面的步驟
取出2k+1張卡片，其中2 8k≤ ≤ ，並依序放到最下面，則最上面一張數字卡出現2k+1，
再把2k+1的這張卡片取出放在旁邊，最後一張是19。 
請寫出你們原來的數字卡片的排列之順序。 

(b) 試仿造小題(a)的做法，若數字名片為1、3、5、…、59時，試問應作如何排列成一疊，
使得這些卡片滿足下列條件： 
如果自這一疊卡片最上面的第一張取出放在最底下後，第二張卡片的數出現是1，則1
的這張卡片取出放在旁邊；然後在剩下的卡片中自最上面取出3張依序放到最下面，
接著最上面的數字卡片是3。把3的這張卡片取出放在旁邊；依此方式重複前面的步驟
取出2k+1張卡片，其中2 8k≤ ≤ ，並依序放到最下面，則最上面一張數字卡出現2k+1，
再把2k+1的這張卡片取出放在旁邊，最後一張是59。 
請寫出你們原來的數字卡片的排列之順序。 

3. (a)  試找一組相異正整數包含 5這個數，使得它們的倒數的總和是 1。 
(b) 試找一組相異正整數包含 1999這個數，使得它們的倒數的總和是 1。 

4. (a) 試將一個正方形剛好分割成 1999個內部沒有重疊部分 
的小正方形，這些小正方形大小可以不等；需列出解題過程並說明理由。 

(b) 請將圖(1)陰影部分沿格線剪下並分解成 10片或更少的片數填滿所附之圖(2)（中間
有 2×2的洞）。你們的答案必須清楚地表明切開的片數，黏貼時容許部分圖片翻轉。
（需有解題過程並說明理由） 

 
  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

        
        
        
      
   

 
   

        
        
        

圖 (2) 

                
           
           
 

 
   

 
 

 
  

 
 

 

   
                 

圖 (1) 



5. 有一個邊長為 5的正方形分割成 25個小正方形使每一行，每一列恰有五個單位長的正方
形。把數字 1、2、3、4、5填入這些小正方形中使得 1、2、3、4、5的每一個數字在每一
行，每一列和每一對角線上的五個小正方形的數字恰好出現一次，從左上到右下的對角線

正下方的四個小正方形上的數字之和稱為這個正方形的分數。 
試問這個正方形的最高分數是多少？說明你的理由及構造這樣的正方形。如果你們構造的

正方形的分數不是最高，你們仍有部分成績。 
 
 

 

 

 

 

 
 

     

     

     

     

     


