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2007 Changchun Invitational World Youth 
Mathematics Intercity Competition 

2007 䶂ቁᒤᮠᆖഭ䱵෾ᐲ䚰䈧䎋 

њӪ䎋䈅仈њӪ䎋䈅仈њӪ䎋䈅仈њӪ䎋䈅仈  ㆄ仈ᰦ䰤  䫏    2007/7/23 䮯᱕ᐲ࠶ 1̟20
䱏਽˖___________________ဃ਽˖__________________ᗇ࠶˖____________ 

ㅜа䜘ԭㅜа䜘ԭㅜа䜘ԭㅜа䜘ԭ˖̟̟̟    ປオ仈ປオ仈ປオ仈ປオ仈ˈ̍̍̍䈧ሶㆄṸປ߉൘オṬ޵䈧ሶㆄṸປ߉൘オṬ޵䈧ሶㆄṸປ߉൘オṬ޵䈧ሶㆄṸປ߉൘オṬ޵....н享ࠪࡇ╄㇇䗷〻н享ࠪࡇ╄㇇䗷〻н享ࠪࡇ╄㇇䗷〻н享ࠪࡇ╄㇇䗷〻ˈ̍̍̍ޡॱҼ仈ޡॱҼ仈ޡॱҼ仈ޡॱҼ仈ˈ̍̍̍    

⇿仈⇿仈⇿仈⇿仈 5555     ǄǄǄǄ࠶࠶࠶࠶
 

1． ⭘ nA 㺘⽪ 1ˈ2ˈ…ˈ101ѝˈ㜭㻛 n ᮤ䲔ⲴᡰᴹᮠⲴ㇇ᵟᒣ൷ᮠǄ䰞˖ 

A2, A3, A4, A5, A6 ѝᴰབྷⲴᱟ䛓ањ˛ 
               ㆄṸ˖                     
 
2ˊ൘ањ᳤䴘Ⲵ唁ཌˈᆔዋкⲴഋњӪᗵ享䎠䗷аᓗゴẕࡠ䱶ൠк৫䚯䳮Ǆ䗷

ゴẕᗵ享⭘⚟➗᰾ ն̍ᱟԆԜਚᴹа⳿⚟ ф̍ẕк⇿⅑ᴰཊਚ㜭䙊䗷єњӪǄ

㤕ዋк䘈ᴹӪˈࡉ䗷ẕѻӪѝᗵ享ᴹӪᢺ⚟䘱എ৫Ǆྲ᷌ഋњӪঅ⤜䗷ẕˈ

䛓Ѹᡰ䴰Ⲵᰦ䰤࡛࠶Ѫ 2 䫏ǃ8࠶䫏ǃ4࠶ 䫏઼࠶ 䫏˗ྲ᷌єӪа䎧䗷࠶16

ẕˈ䛓Ѹᡰ䴰ᰦ䰤׍➗䖳ធⲴӪ䗷ẕⲴᰦ䰤䇑㇇Ǆ䰞˖䘉ഋњӪ䗷ẕᴰቁ䴰

㾱ཊቁᰦ䰤˛ 
             ㆄṸ˖                      
 
3 䇮́ EǃF ᱟ࡛࠶ ABC∆ Ⲵ䗩 ACǃAB кⲴ⛩ 㓯̍⇥ BEǃCF ӔҾ⛩ DǄᐢ⸕ BDF∆ ˈ

BCD∆ ˈ CDE∆ Ⲵ䶒〟࡛࠶Ѫ 3ˈ7ˈ7Ǆ䰞˖ഋ䗩ᖒ AEDF Ⲵ䶒〟ᱟཊቁ˛ 

 
 
 
 
 
 
 
             ㆄṸ˖                      
 
4ˊḀњഒփᴹ 48 ਽ՊઈˈնᱟਚᴹаॺⲴӪᴹࡦᴽǄ൘Ḁ⅑Ự䰵ԚᔿᰦˈԆ

Ԝᧂᡀањ6 8× Ⲵ䮯ᯩ䱥ˈᚠྭਟᢺ⋑ᴹࡦᴽⲴՊઈ䳀㯿൘䮯ᯩ䱥Ⲵ޵䜘Ǆ

ਾᶕ৸ᶕҶаᢩՊઈˈնᙫᮠ䘈ᱟᴹаॺⲴӪ⋑ᴹࡦᴽˈ൘᧕лᶕⲴỰ䰵Ԛ

ᔿˈԆԜᧂᡀҶањн਼Ⲵ䮯ᯩ䱥ˈ৸ᚠྭਟᢺᰐࡦᴽⲴՊઈ䳀㯿൘䮯ᯩ䱥

Ⲵ޵䜘Ǆ䰞˖ᯠᶕⲴՊઈᴹཊቁӪ˛ 

             ㆄṸ˖                    
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5ˊᐢ⸕䘎㔝 2008 њ↓ᮤᮠⲴ઼ᱟањᆼޘᒣᯩᮠˈ䰞˖ަѝᴰབྷⲴᮠⲴᴰሿ

٬ᱟཊቁ˛ 
ㆄṸ˖                    
 

6ˊྲമˈAǃB єњབྷሿᖒ⣦⴨਼Ⲵй䀂ᖒ㓨⡷ˈަй䗩Ⲵ䮯ѻ∄Ѫ 3˖4˖5ˈ
᤹മ⽪ᯩ⌅ሶᆳሩᣈˈ֯ᣈⰅ(മѝ㲊㓯)䗷ަѝⲴањ亦⛩ˈф֯䈕亦⛩ᡰ

൘є䗩䟽ਸˈ䇠ᣈ䘝ਾн䟽ਸ䜘࠶䶒〟࡛࠶Ѫ S SA B， ˈᐢ⸕  S SA Bˇ ˙恰暴 ˈ≲

й䀂ᖒ㓨⡷ A Ⲵ䶒〟Ǆ 

             ㆄṸ˖                    
7ˊ≲ᴰབྷⲴ↓ᮤᮠ nˈ֯ᗇ

10243 1− 㜭㻛2n
ᮤ䲔Ǆ 

             ㆄṸ˖                      
 
8ˊ⭘䮯ᓖ࡛࠶Ѫ1ˈ4ˈ7ˈ8Ⲵ㓯⇥തᡀањഋ䗩ᖒˈ䰞˖䘉њഋ䗩ᖒⲴᴰབྷ䶒

〟ᱟཊቁ˛ 

             ㆄṸ˖                   
 

9ˊ൘лമѝˈCE=CF=EFˈEA=BF=2ABˈф PA=QB=PC=QC=PD=QD=1ˈ≲㓯

⇥ BD ѻ䮯ᓖǄ 
 
 
 
 
 

 

             ㆄṸ˖                      
 
10. ᢺ 2ˈ3ˈ4ˈ5ˈ6ˈ7ˈ8઼ 9 н䟽༽ൠປޕ仈ѝᯩṶ޵ˈ֯лᔿᡀ・Ǆ䰞˖

൘⴨࣐Ⲵйњ࠶ᮠѝˈᴰབྷⲴањᱟཊቁ˛ 
 

 
 
 
 

             ㆄṸ˖                      
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11. ≲┑䏣25{ } [ ] 125x x+ = Ⲵᡰᴹᇎᮠ x Ⲵ઼Ǆ˄ ަѝ[ ]x 㺘⽪н䎵䗷 x Ⲵᴰབྷᮤ

ᮠˈ{ } [ ]x x x= − 㺘⽪ x Ⲵሿᮠ䜘࠶˅ 

             ㆄṸ˖                      
 

12. 䇮 n Ѫ↓ᮤᮠˈྲ᷌ᆈ൘ањᆼޘᒣᯩᮠˈ֯ᗇ൘ॱ䘋ࡦ㺘⽪л↔ᆼޘᒣᯩ

ᮠⲴ਴ᮠ⸱ѻ઼Ѫ nˈ䛓Ѹ〠 n Ѫྭᮠ(ֻྲ 13ᱟањྭᮠˈഐѪ 72=49Ⲵ

ᮠ⸱઼ㅹҾ 13)Ǆ൘ 1ˈ2ˈ…ˈ2007ѝᴹཊቁњྭᮠ˛ 

             ㆄṸ˖                      
 

 

ㅜҼ䜘ԭㅜҼ䜘ԭㅜҼ䜘ԭㅜҼ䜘ԭ˖̟̟̟䇑㇇৺䇱᰾仈䇑㇇৺䇱᰾仈䇑㇇৺䇱᰾仈䇑㇇৺䇱᰾仈ˈ̍̍̍ᗵ享߉л䇑㇇ᡆ䇱᰾䗷ᗵ享߉л䇑㇇ᡆ䇱᰾䗷ᗵ享߉л䇑㇇ᡆ䇱᰾䗷ᗵ享߉л䇑㇇ᡆ䇱᰾䗷〻〻〻〻ǄǄǄǄޡй仈ޡй仈ޡй仈ޡй仈ˈ̍̍̍⇿仈⇿仈⇿仈⇿仈 20  ǄǄǄǄ࠶࠶࠶࠶

1. ൘4 4× Ⲵ㺘Ṭѝˈਟ֌ॱޛᶑⴤ㓯ˈণഋ⁚ǃഋ㓥Ⲵޛᶑⴤ㓯ˈӾᐖкࡠਣ

л઼Ӿ⭡ਣкࡠᐖл਴ӄᶑሩ䀂㓯ˈ䘉Ӌሩ䀂㓯ਟ㜭䙊䗷 2ǃ3 ᡆ 4 њሿᯩ

ṬǄ൘㺘Ṭѝ㾱᭮ॱњㆩ⸱ˈ⇿њሿᯩṬᴰཊ᭮ањǄ㤕䘉ॱޛᶑⴤ㓯ѝḀ

ᶑⴤ㓯кᴹڦᮠњㆩ⸱ˈࡉᗇа࠶Ǆ䰞˖ᴰཊਟԕᗇཊቁ࠶˛ 
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2. ᐢ⸕ӄњ෾ᐲєє⴨䘎ᡰᗇⲴ 10 ᶑ䚃䐟ѝˈ㠣ቁᴹањӔ৹䐟ਓˈྲлᐖ

മǄ৸ᐢ⸕йњᶁᒴ઼йњ෾ᐲ⴨䘎ᡰᗇⲴ 9ᶑ䚃䐟ѝˈ㠣ቁᴹањӔ৹䐟

ਓˈྲлਣമǄ࡙⭘к䘠㔃䇪ˈ䰞˖⭘ 15 ᶑ䚃䐟ᢺޝњ෾ᐲєє⴨䘎ˈ㠣

ቁՊӗ⭏ཊቁњӔ৹䐟ਓ˛ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

3. 㤕ањ䍘ᮠⲴ਴սᮠ⸱㓿ԫ᜿ᧂࡇਾӽ❦ᱟ䍘ᮠˈࡉ〠ᆳᱟањ“㔍ሩ䍘

ᮠ”Ǆֻ ྲ 2̟, 3, 5, 7, 11, 13(31), 17(71), 37(73), 79(97), 113(131, 311), 199(919, 
991), 337(373, 733),…䜭ᱟ㔍ሩ䍘ᮠǄ≲䇱˖㔍ሩ䍘ᮠⲴ਴սᮠ⸱н㜭਼ᰦ

ࠪ⧠ᮠ⸱ 1, 3, 7о 9Ǆ 


