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2007 Changchun Invitational World Youth 
Mathematics Intercity Competition 

2007青少年數學國際城市邀請賽 

個人賽試題個人賽試題個人賽試題個人賽試題  答題時間：120 分鐘    2007/7/23 長春市 
隊名：___________________姓名：__________________得分：____________ 

ಃ΋೽ҽಃ΋೽ҽಃ΋೽ҽಃ΋೽ҽǺǺǺǺ    ༤ޜᚒ༤ޜᚒ༤ޜᚒ༤ޜᚒǴǴǴǴፎஒเਢ༤ቪӧޜ਱ϣፎஒเਢ༤ቪӧޜ਱ϣፎஒเਢ༤ቪӧޜ਱ϣፎஒเਢ༤ቪӧޜ਱ϣ....ό໪ӈрᄽᆉၸำό໪ӈрᄽᆉၸำό໪ӈрᄽᆉၸำό໪ӈрᄽᆉၸำǴǴǴǴӅӅӅӅΜΒΜΒΜΒΜΒᚒᚒᚒᚒǴǴǴǴ    

؂ᚒ؂ᚒ؂ᚒ؂ᚒ 5555 ϩϩϩϩǶǶǶǶ    
 
1． Ҕ nA Ң߄ 1Ǵ2Ǵ…Ǵ101ύǴૈ೏ n ᏾ନ܌ޑԖኧޑᆉೌѳ֡ኧǶୢǺ 

A2, A3, A4, A5, A6 ύനεٗࢂޑ΋ঁǻ 
               เਢǺ                     
 
2Ƿӧ΋ঁኪޑߘ໵ڹǴې৞΢ޑѤঁΓѸ໪وၸ΋০ઞᐏډഌӦ΢ѐᗉᜤǶၸ

ઞᐏѸ໪ҔᐩྣܴǴՠࢂдॺѝԖ΋࿈ᐩǴЪᐏ΢؂ԛനӭѝૈ೯ၸঁٿ

ΓǶऩ৞΢ᗋԖΓǴ߾ၸᐏϐΓύѸ໪ԖΓעᐩଌӣѐǶӵ݀ѤঁΓൂᐱၸ

ᐏǴٗሶ܌ሡޑਔ໔ϩձࣁ 2ϩដǵ4ϩដǵ8ϩដک 16ϩដǹӵ݀ٿΓ΋

ଆၸᐏǴٗሶ܌ሡਔ໔٩ྣၨᄌޑΓၸᐏޑਔ໔ीᆉǶୢǺ೭ѤঁΓၸᐏന

ϿሡाӭϿਔ໔ǻ 
             เਢǺ                      
 
3Ƿ೛ EǵF ϩձࢂ ABC∆ ᜐޑ ACǵAB ΢ޑᗺǴጕࢤ BEǵCF Ҭܭᗺ DǶςޕ BDF∆ Ǵ

BCD∆ Ǵ CDE∆ ࣁय़ᑈϩձޑ 3Ǵ7Ǵ7ǶୢǺѤᜐ׎ AEDF  ӭϿǻࢂय़ᑈޑ

 
 
 
 
 
 
 
             เਢǺ                      
 
4ǷঁࢌიᡏԖ 48 Ӝ཮঩ǴՠࢂѝԖ΋ъޑΓԖܺڋǶӧࢌԛᔠ᎙ሺԄਔǴд

ॺ௨ԋ΋ঁ6 8× ϣ೽ǶޑБତߏ཮঩ᗦᙒӧޑܺڋԖؒעӳё࡞БତǴߏޑ

ᔠ᎙ሺޑǴӧௗΠٰܺڋΓؒԖޑԖ΋ъࢂ཮঩ǴՠᕴኧᗋץΞٰΑ΋ٰࡕ

ԄǴдॺ௨ԋΑ΋ঁόӕߏޑБତǴΞ࡞ӳёעคޑܺڋ཮঩ᗦᙒӧߏБତ

 ཮঩ԖӭϿΓǻޑϣ೽ǶୢǺཥٰޑ

             เਢǺ                    
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5Ƿςޕೱុ 2008 ঁ҅᏾ኧࢂکޑ΋ঁֹӄѳБኧǴୢǺځύനεޑኧޑനλ

ॶࢂӭϿǻ 
เਢǺ                    
 

6ǷӵკǴAǵB ࣁϐКߏޑΟᜐځરТǴ׎فΟޑӕ࣬ރ׎ελঁٿ 3Ǻ4Ǻ5Ǵ
܌΋ঁഗᗺǴЪ٬၀ഗᗺޑύځஒѬჹᄙǴ٬ᄙ౩(კύ຀ጕ)ၸݤკҢБࡪ

ӧٿᜐख़ӝǴ૶ᄙ᠄ࡕόख़ӝ೽ϩय़ᑈϩձࣁ S SA B， Ǵςޕ  S SA Bˇ ˙39 Ǵ؃

Ο׎فરТ A  य़ᑈǶޑ

             เਢǺ                    

7Ƿ؃നε҅ޑ᏾ኧ nǴ٬ள 10243 1− ૈ೏2n᏾ନǶ 

             เਢǺ                      
 
8ǷҔࡋߏϩձ1ࣁǴ4Ǵ7Ǵ8ޑጕࢤൎԋ΋ঁѤᜐ׎ǴୢǺ೭ঁѤᜐޑ׎നεय़

ᑈࢂӭϿǻ 

             เਢǺ                   
 
9ǷӧΠკύǴCE=CF=EF，EA=BF=2ABǴЪ PA=QB=PC=QC=PD=QD=1，؃ጕ

ࢤ BD ϐࡋߏǶ 
 
 
 
 
 

 

             เਢǺ                      
 
ע .10 2Ǵ3Ǵ4Ǵ5Ǵ6Ǵ7Ǵ8 ک 9 όख़ፄӦ༤ΕᚒύБਣϣǴ٬ΠԄԋҥǶୢǺ

ӧ࣬уޑΟঁϩኧύǴനεޑ΋ঁࢂӭϿǻ 
 

 
 
 
 
             เਢǺ                      

Q P 

F E 

D 

C 

B A 

B A 
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11. ؃ᅈ25ى{ } [ ] 125x x+ = Ԗჴኧ܌ޑ x ]ύځǶȐکޑ ]x Ңόຬၸ߄ x നε᏾ޑ

ኧǴ{ } [ ]x x x= − Ң߄ x  λኧ೽ϩȑޑ

             เਢǺ                      
 
12. ೛ n ҢΠԜֹӄѳБ߄ڋ᏾ኧǴӵ݀Ӹӧ΋ঁֹӄѳБኧǴ٬ளӧΜ຾҅ࣁ

ኧޑӚኧዸϐࣁک nǴٗሶᆀ n ӵٯ)ӳኧࣁ ࣁ΋ঁӳኧǴӢࢂ13 ޑ49=72

ኧዸک฻ܭ 13)Ƕӧ 1Ǵ2Ǵ…Ǵ2007ύԖӭϿঁӳኧǻ 

             เਢǺ                      
 

 

ಃΒ೽ҽಃΒ೽ҽಃΒ೽ҽಃΒ೽ҽǺǺǺǺीᆉϷ᛾ܴᚒीᆉϷ᛾ܴᚒीᆉϷ᛾ܴᚒीᆉϷ᛾ܴᚒǴǴǴǴѸ໪ቪΠीᆉ܈᛾ܴၸѸ໪ቪΠीᆉ܈᛾ܴၸѸ໪ቪΠीᆉ܈᛾ܴၸѸ໪ቪΠीᆉ܈᛾ܴၸำำำำǶǶǶǶӅΟᚒӅΟᚒӅΟᚒӅΟᚒǴǴǴǴ؂ᚒ؂ᚒ؂ᚒ؂ᚒ 20 ϩϩϩϩǶǶǶǶ 

1. ӧ4 4× ѓډጕǴவѰ΢ޔΖచޑጕǴջѤᐉǵѤᕵޔ਱ύǴёբΜΖచ߄ޑ

Πکவҗѓ΢ډѰΠӚϖచჹفጕǴ೭٤ჹفጕёૈ೯ၸ 2ǵ3 ܈ 4 ঁλБ

਱Ƕӧ߄਱ύाܫΜঁᝢዸǴ؂ঁλБ਱നӭܫ΋ঁǶऩ೭ΜΖచޔጕύࢌ

చޔጕ΢ԖଽኧঁᝢዸǴ߾ள΋ϩǶୢǺനӭёаளӭϿϩǻ 
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2. ςޕϖঁࠤѱ࣬ٿٿೱ܌ளޑ 10 చၰၡύǴԿϿԖ΋ঁҬΰၡαǴӵΠѰ

კǶΞςޕΟঁ׸ಷکΟঁࠤѱ࣬ೱ܌ளޑ 9చၰၡύǴԿϿԖ΋ঁҬΰၡ

αǴӵΠѓკǶճҔ΢ॊ่ፕǴୢǺҔ 15 చၰၡעϤঁࠤѱ࣬ٿٿೱǴԿ

Ͽ཮ౢғӭϿঁҬΰၡαǻ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
3. ऩ΋ঁ፦ኧޑӚՏኧዸ࿶Һཀ௨ӈࡕϝฅࢂ፦ኧǴ߾ᆀѬࢂ΋ঁ“๊ჹ፦

ኧ”ǶٯӵǺ2, 3, 5, 7, 11, 13(31), 17(71), 37(73), 79(97), 113(131, 311), 199(919, 
991), 337(373, 733),…೿๊ࢂჹ፦ኧǶ؃᛾Ǻ๊ჹ፦ኧޑӚՏኧዸόૈӕਔ

р౜ኧዸ 1, 3, 7ᆶ 9Ƕ 


